Caute. RieSeni ako tuto tlohu vyriesit je hned niekolko. Jedno z najkratsich je dokonca takmer
jednoriadkové. Podme teda na vec (hladany bod ozna¢me M ):

Prvé riesenie je vskutku orgindlne. Franta dakujeme. Predpokladajme, ze M € I(A,|AC|) N
h(B,|BC|). A teraz uz spominané jednoriadkové rieSenie, hddam len s dodatkom, Ze vyuzijeme len
obvodové a stredové uhly.

[<XMC| = %|<)XAC| = %|<}PAC| = %|<}PBC| = %|YBC’| = |[¥YMC|.

Jasné? Mne az tak nie, ale ked sa zamyslime, tak z prvého a posledného uhla plynie, Zze M, X,Y leZia
na jednej priamke pre lubovolné body X,Y, a kedze M je prienik tjch kriZnic, teda je pevny, tak je to
ten bod.

Druhé rieSenie: Vsimneme si, ze |SCAX| a |JCBY| st zhodné (obvodovy uhol), a kedze tie
trojuholniky st rovnoramenné, tak sii podobné.

Potom |[¢PXC| = 180° — |4 AXC]|, no z podobnosti ACAX a ACBY mame |[SAXC| = |4PYC|,
a teda | PXC|+ |4 PYC| = 180° a teda Stvoruholnik CX PY je tetivovy.

Potom dostavame § = [JABC| = | APC| (ABCP je tetivovy) = |4 X PC| (len sme premenovali)
=|4XYC|.

Teraz vezmime bod M ako druhy priese¢nik priamky XY a kruznice so stredom v B a polomerom
a = BC. (Prvy priesecnik je bod Y.)

Méme velkost |[S MY C| = |4 XYC| = 3, je to obvodovy uhol, preto stredovy uhol M BC je 20.
(pozri obrazok).

No a preto je AABM zhodny s AABC (stranu AB maja spoloéni, BM = BC = a (bod M leZi na
kraznici so stredom v B a polomerom a) a |[<ABM| = |[<ABC|— ).
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TakZe pri lubovolnej polohe bodu P prechddza priamka XY bodom, ktory dostaneme ako zrkadlovy
obraz bodu C' v osovej siimernosti podla priamky AB.
Tretie riesenie:
|<CBP| = |g4CAP| = ay pohlad z bodov A, B € k na CP € k.
AACX je rovnoramenny, lebo [AC| = |AX|. Teda |[JAXC| = [§XCA| = 18-,
rovnako ABCY je rovnoramenny, lebo |[BC| = |BY|. Teda [¢BY C| = [$BCY | = &1
[SYCX| =1, lebo v = [JACX| + |4 XCB| = 1852 4 [ XCOB|, takze ak [JYCX| = |[$YCB| +
|AXCB| = 1852 4 |3 XCOB| tak sa rovnd 7.

5. [4CY X| = g3, lebo ACYB ~ ACBA (uu 3,7).

No a tu tloha konéi;). Zaverom uz len dotiahnime: Z Iubovolného bodu Y sa na C'M pozerdme pod
uhlom (. Teda pre Iubovolné dva body Y7 a Y5 vieme, ze body Y7, Y1, C, M lezia na jednej kruznici.
AXk4 je to kruznica? No predsa kruznica h(B,|BC|). Kedze jej stred je B, tak stredovy uhol k <CY M

je [SCBM| =2-p, ateda |[SABM| = 8. No o M teda vieme, ze M € K a |[SABM| = 3, a teda uz
jasné M € (A, |AC|) N h(B,|BCY).
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